Uitwerkingen hoofdstuk 6

Wiskunde 1
6.1
a+3 a 3
a. — >terml:ia, term2:3 5> —+—
a-3 a-3 a-3
2a+3b 2a 3b
b. —— > term1: 2a, term2: 3b > —+ —
-b a-b a-b
a?+3a+1 P a? 3a 1
c. ——— > term1: a*, term2:3a, term3:1 > ——+—5—+
a<-3 a“-3 a“-3 a“-3
2a—-b+3 2a b 3
d. ——— > term1: 2a, term 2:—b, term3:3 - - +
ab-3 ab-3 ab-3 ab-3
2-5a 2 5a
e. —>term1:2, term2: —5a - —
b-a3 ’ b—-a3 b-a3
6.2
a2+b2 2 2 az bz
a. m% term 1:a%, term2:b %m prRY)
ab+bc—ca ab bc ca
b. ———— > term 1:ab, term 2: bc, term 3: —ca — + -
a—-2b a—2b a—2b a—2b
b%-1 b? 1
c. - term1: b?, term2: — 1 - -
az-1 a?-1  a?-1
4abc+5 4abc 5
d. ——— > term 1: 4abc, term 2:5 - +
c—ab c—ab c—ab
5ab?—abc 5ab? abc
e. (ab”=abe) _, torm 1 5ab?, term2: —abc = -
(ab-c) ab—-c ab-c
6.3
a 1 1 1x(a+3) 1x(a-3) a+3 a-3 _
' a-3 a+3 (a—3)*(a+3) (a+3)*(a—3) T ara+ax3-3+*a—3+3 a*a+ax(—3)+3*a+3%(-3) -
a+3 a-3 _a+3 a-3 ((a+3)-(a-3)) _a+3-a+3 _ 6
a?+3a-3a-9 a%-3a+3a-9 a2-9 a2-9 az-9 T a2-9  a%2-9
b 1 1 1x(a+3) 1x(a-3) a+3 n a-3 _
’ a-3  a+3 (a-3)x(a+3) (a+3)*x(a-3)  ara+ax3-3+a—3+3  ara+ax(-3)+3*a+3+(-3)
a+3 a-3 _a+3 , a-3 _ ((a+3)+(a-3)) _ a+3+a-3 _ 2a
a?+3a-3a-9 a%-3a+3a-9 a2-9 a2-9 a2-9 T a2-9  a%2-9
c 2 1 2x(a+3) 1x(a-3) 2a+6 a-3 _
' a-3 a+3 (a-3)x(a+3) (a+3)*x(a-3) ara+ax3-3xa—3+3  ara+ax(-3)+3*a+3%(-3)
2a+6 a-3 _2a+6 a-3 _ ((2a+6)-(a—-3)) _ 2a+6-a+3 _ a+9

a?+3a-3a-9 a%-3a+3a-9  a%-9 a2-9 a%?-9 a2-9 T a2-9



6.4

6.5

1 a _ 1x(a+3) ax(a-3) a+3 n a%-3a _
a-3  a+3  (a-3)x(a+3) = (a+3)x(a-3)  ara+ax3-3xa—3+3  ara+ax(-3)+3*xa+3%(-3)

a+3 a’-3a _ a+3 | a’-3a _ ((a+3)+(a2—3a)) __a+3+a?-3a _ a?-2a+3
a?+3a-3a-9 a%-3a+3a-9  a2-9 az-9 a2-9 - a?-9 T a%-9
a a _  ax(a+3) ax(a-3) a%+3a a%-3a _
a-3 a+3 (a—3)*(a+3) (a+3)*(a-3) axa+ax3—-3xa—3x3  axa+a*(—3)+3xa+3*(-3)
a’+3a a’-3a _ a’+3a  a’-3a _ ((a2+3a)—(a2—3a)) __a’+3a-a’+3a _ 6a
a?+3a-3a-9 a?-3a+3a-9 a?-9 az-9 az-9 az-9 az-9

(a+D)x(a+3) (a—Dx(a-2) _ axa+ax3+1xa+1x3 ara+ax(-2)-1xa-1x(-2) _ a®+4a+3 a?-3a+2 _
(a-2)x(a+3) N (a+3)*(a—2)  axa+ax3—2xa—2+3 - axa+a*(—2)+3+a+3+(-2)  a’+a—6 " a?+a-6
(a?+4a+3)-(a?-3a+2) _ a?+4a+3-a®+3a-2 _ 7a+1

a?+a—6 - a?+a—6 T a?+a-6

(a+D)x(a+1) | (a—Dx(a—-1) _ axa+axl+lxa+1x1  axa+ax(-1)—1xa-1x(-1) _ a®+2a+1 , a?-2a+1 _

(a=D*(a+1) = (a+D+(a-1)  axa+axl—1xa—1x1 = axa+ax(-1)+1+a+1x(-1)  a?-1 az-1
(a?+2a+1)+(a?-2a+1) _ a?+2a+1+a®-2a+1 _ 2a?+2
az-1 - a2-1 T a2-1
ax(a+3) ax(a+4) _  a’+3a a’+aa _ (a?+3a)-(a%+4a) —a
(a+4)x(a+3) (a+3)*(a+4) a?+7a+12  a?+7a+12 a?+7a+12 a2+7a+12

(3a-5)+(a-2) | (2a+3)*(a-1) _ 3axa+3ax(-2)—-5+a—5+(-2) = 2axa+2a*(-1)+3*a+3%(-1) _

(a-1)*(a-2) (a-2)*(a—1) - axa+ax(—2)—1xa—1x(-2) axa+ax(—1)—2*xa—2x(—1)
3a2-6a—5a+10 |, 2a?-2a+3a—-3 _ 3a?-11a+10 |, 2a?+a—3 _ 3a?-1la+10+2a?+a—3 _ 5a2-10a+7
a?-2a-1a+2 aZ-a-2a+2 a?-3a+2 az-3a+2 aZz-3a+2 T a?-3a+2
(4-a)+(2-a) (2+a)+(4+a) _ a?-—6a+8 a?+6a+8 _ (a?-6a+8)—(a’+6a+8)  -12a
(4+a)x(2—a) (2—a)+(4+a) —a?-2a+8 —a?-2a+8 -a?-2a+8 T —a?-2a+8

12a
a?+2a-8

a b ax(a-2b) bx(a—b) a%-2ab ab-b? .

a-b a-2b  (a-b)x(a-2b) (a-2b)+(a—-b)  a2-2ab-ba+2b2 a2-ab-2ab+2b2

a?-2ab ab-b? _ (a?-2ab)-(ab-b?) _ a?-2ab—ab+b> _ a?+b*-3ab
aZ-3ab+2b2  a2-3ab+2b% a2-3ab+2b? T a2-3ab+2b2  a2-3ab+2b2

1 + 1 a+b a-b _ a+b a-b _ (a+b)+(a—b) _ a+b+a-b _ 2a
a-b ' a+b  (a-b)(a+b)  (a+b)(a=b)  a2-b2 = a2-b2 a2-p2? T a2-p2 ~ q2-p2
2 2a _ 2(a-2) (2a)(a-b) _ 2a—4 2a®-2ab _ (2a-4)-(2a%-2ab) _
a-b a-2 (a-b)(a-2) (a-2)(a=b) a%-2a—-ab+2b a2?-2a—ab+2b  a%-2a—ab+2b
2a—4-2a’+2ab _ -2a’+2ab+2a—4

a2-2a-ab+2b a2-2a—ab+2b

1 a _ (2a+3b) a(a-b) _ 2a+3b a%-ab

— 4+ — = =
a-b  2a+3b (a-b)(2a+3b) (2a+3b)(a-b) 2a2+3ab—-2ab-3b%2 = 2a?+3ab-2ab-3b?
(2a+3b)+(a?-ab) _ 2a+3b+a’-ab _ a®+2a+3b—ab

2a%+ab-3b? " (2a2+ab-3b2) ~ 2a2+ab-3b2




a+b a-b _ (a+b)(a+3) (a-b)(a-3) _ a’+3a+ab+3b a?-3a—ab+3b _
a-3 a+3  (a=-3)(a+3) (a+3)(a-3) a2-9 a2-9 -
(a?+3a+ab+3b)-(a?-3a-ab+3b) _ (a?+3a+ab+3b—a?+3a+ab-3b)  2ab+6a

a2-9 a2-9 a2-9

6.6

atb a-b _ (a+b)(a+c) (a-b)(a—c) _ (a2+ac+ab+bc) a%?—ab-ac+bc _ a’+ac+ab+bc

a-c  a+c (a=c)(a+c) h (a+c)(a=c) ~  a?+ac—ac—c? T a?+ac—ac—c? a?-c?

a’-ab-ac+bc _ (a’+ac+ab+bc)—(a?-ab—ac+bc)  a’+ac+ab+bc—a’+ab+ac—bc _ 2ab+2ac
aZ—c2 a2—c2 aZ—c2 aZ—c2

2a+1 | a-2 _ (2a+1)(a+b) , (a-2)(a—b) _ 2a’+2ab+a+b , a’-ab—2a+2b _

a-b a+b (a-b)(a+b) (a+b)(a-b) a?+ab—ab-b? = a?+ab-ab-b?

(2a%+2ab+a+b)+(a?—ab-2a+2b) _ 2a’+2ab+a+b+a’~ab-2a+2b _ 3a’+ab—a+3b
a2—p2 - a2—p2 - a2—p2

4—a ab _ (4-a)(4a+b) (ab)(a+4b) _ 16a+4b—4a’—ab a’b+4ab?

a+4ab  4a+b  (a+4ab)(4a+b) (4a+b)(a+ab)  4a’+ab+16ab+4b?  4a’+ab+16ab+4b?
—4a?-ab+16a+4b a’p+4ab? _ (-4a’-ab+16a+4b)-(a?b+4ab?)

4a2+17ab+4b?  4a2+17ab+4b? 4a2+17ab+4b? -
—a®b—4ab?-4a%—ab+16a+4b

4a2+17ab+4b?

a-5¢ — 2b+3 _ (a-5c¢)(a—b) , (2b+3)(b—c) _ a’-ab-5ac+5bc | 2b%—2bc+3b—3c _
b—c a-b  (b-c)(a—b) (a=b)(a=c) ~ ab—b%2—ac+bc ab—b2—ac+bc
(a?—ab-5ac+5bc)+(2b%2-2bc+3b—3c) _ a?+2b%—ab-5ac+3bc+3b—3c

ab—b2%-ac+bc - —b2+ab-ac+bc

a 2+a a(4—a+b) (2+a)(4+a+b) 4a—a?+ab
4+a+b 4-a+b  (4+a+b)(4—a+b) (4—a+b)(4+a+b)  16—4a+4b+ia—a’+ab+ib—ab+b?
8+2a+2b+4a+a®+ab _ 4a—a’+ab a’+6a+2b+ab+8
16—4a+4b+4a—a?+ab+4b—ab+b?  —a2+b2+8b+16  —a’+b2+8b+16
(4a—a?+ab)—(a?+6a+2b+ab+8)  4a-a?+ab-a’-6a-2b—ab—-8 _ —2a%-2a-2b-8 _ 2a?+2a+2b+8
—a2+b2+8b+16 - —a2+b2+8b+16 T —a?+b2+8b+16  a?-b%2-8b-16

6.7

3a+18 a+6
- alle termen delen door 3 =
9b—6 3b-2

b#2
3

2
a‘+a a(a+1) a+1

b_ —_— = =gx—=qax*x1=qa a:,t—l
a+1 a+1 a+1

c. fac2 _ 2@al) _2 a+0,a i%

2a2-a  a(2a-1) a

a+2b a+2b 1
d. a2-4b2 ~ (a+2b)(a-2b)  a-2b a#2b,a # —2b
3 b bZ 2
e. ab+b> (a+ ) _a+b b+ 3, b %0

b2-3b ~ b(b-3)  b-3

6.8



a’b+ab? ab(a+b a+b
a. — abatd) , teller en noemer delen door ab -» —
3abc 3abc 3c
b a’-4a _ a(a-4) _ a—4
’ a+2a? ~ a(1+2a)  1+2a
c 4ab-3ab? _ a(4b-3b?%) _ 4b-3b?
' a?-abc a(a—bc) a—bc
d a’+2ab+b? _ (a+b)(a+b) _ a+b
’ a?-b? (a+b)(a-b)  a-b
o a*-b?> _ (a?+b)(a?-b) _ 2+ b
' a?-b aZ-b
6.9
3 1 11 1 _ a+3 1 _a+3-1  _ a+2
' a-3 a?-9 (a-3) (a+3)(a-3) (a+3)(a-3) (a+3)(a-3) (a+3)(a-3) a2-9
b 1 a 1 a _ a+3 a _ a+3-a _ 3

’ a-3 a?-9 (a-3) (a+3)(a-3) (a+3)(@a-3) (a+3)(a—3) (a+3)(a-3) a2-9

a?+1  a?-1 _ (a?+1)(a+3) (a?-1)(a-3) _ a3+3a+a+3 a3-3a%-a+3 _

" a-3 a+3  (a-3)(a+3) (a+3)(a-3) a?-9 a?-9 -
(a®+3a%+a+3)—(a®-3a2-a+3) _ a3+3a%+a+3-a3+3a%+a-3 _ 6a’+2a

a2-9 - az-9 T aq2-9
b a b a b a b—a —(a-b
d. —+—_—+—=———=—=¥=—1
a-b -a a-b —(a-b) a-b a- a-b a-b
o a?-1  a?+1 _ (a+D(a-1) a?+1 _ a+1 a?+1 _ (a+1)?  a?+1 _ (a+1)?-(a?+1)
’ a-1 a+1 a—1 a+1l a+l  a+1 a+1l a+1 -
a?+2a+1-a%-1 _ 2a
a+1 T a+1
6.10
3 a+b a-2b _ (a+b)(a+b) (a—2b)(a-2b) _ a?+ab+ab+b? a?-2ab-2ab+4b%?

' a-2b a+b ~ (a-2b)(a+b) (a+b)(a-2b) ~ a2+ab-2ab-2b2 a2-2ab+ab-2b%
a?+2ab+b?  a?-4ab+4b? _ (a?+2ab+b?)—(a?-4ab+4b?)  a?+2ab+b*-a®+4ab—4b> _ 6ab—3b2
a?-ab-2b? aZ-ab-2b2 a?—ab-2b2 - a%?—ab-2b? " a2—ab-2b2

2
a’+ab a(a+b) a a a 1 a a(a-b) a-b
b. - -—4a-1=—+a-1=—+a-1=—+-——-=—4+—=——=
a2-p? (a+b)(a-b) a-b a-b 1 1 a-b a-b a-b
(a+(a(a—b))—(a—b)) __a+a’-ab-a+b _ a’—ab+b
a—-b - a—-b - a-b
c a 2 a 2 _ a 2 _ a
: a?-4 4-a? (a+2)(a-2) +a)2-a) (a+2)(a-2) —(a+2)(a-2) (a+2)(a-2)
2 _a+2 1
(a+2)(a-2) ~ (a+2)(a-2) a-2
d 3a—2b | 2a+3b _ (3a)(3a-2b) , ((2a+3b)(a—b)) _ 9a?-—6ab , 2a®-2ab+3ab-3b> _

a-b 3a  (a-b)(3a) (3a)(a-b) " 3a2-3ab 3a2-3ab
(9a%-6ab)+(2a?+ab-3b%) _ 9a’-6ab+2a®+ab—3b> _ 11a®-5ab-3b2
3a%2-3ab - 3a2-3ab - 3a2-3ab




4-a 4+a _ 2(4-a) 4+a _ 8-2a 4+a _ 8-2a—(4+a) _ 8-2a—4-a _ 4-3a

a 2a 2a 2a 2a 2a 2a 2a 2a



